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{un} (n= 1, 2, ⋯)表示 F ibonacci 数列:

u 1 = u 2 = 1,

un+ 2 = u n + un+ 1　 (n = 1, 2, ⋯).
(1)

问, 其倒数 1
u k

,
1

u k+ 1
,

1
u k+ 2

之间会有什么关系? 通过解两个特定的D iophan t ine 方程来解决这一

问题.

另一问题是 F ibonacci 数之间的可除性问题, 构造性的给出了一个显示表达式.

定理 1　u k 表示第 k 个 F ibonacci 数, 则

1
u k

=
1

u k+ 1
+

1
u k+ 2

+ (- 1) k 1
u ku k+ 1u k+ 2

. (2)

　　引理 1　n 为一正整数, r 是 n
2+ 1 的一个因子, 则D iophan t ine 方程 1

n
=

1
x

+
1
y

+
1

nxy
的

解是 x = n+ r, y = n+ (n
2+ 1) ör.

引理 2　n 为一正整数, r 是 n
2- 1 的一个因子, 则D iophan t ine 方程 1

n
=

1
x

+
1
y

-
1

nxy
的

解是 x = n+ r, y = n+ (n
2- 1) ör.

定理 2　若 k= d r (k , d , r 均为正整数, 且 d , r 不为 1) , 则

u k

ud
= 【

r- 1

i= 0
C

i
ru

r- i- 1
d u

i
d - 1u r- i, (3)

这里C
i
r 是组合数.
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