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圈 和D n图 的 补 图 的 色 唯 一 性
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用 P n 和C n 表示有 n 个顶点的路和圈. 用D n 表示把 K 3 的一个顶点与 P n- 2的一个一度顶

点重迭后所得到的图. 用 h (G , x )表示图G 的伴随多项式[ 2 ]
. 称图G 是伴随唯一的, 若从 h (H ,

x ) = h (G , x )可以推出H 和G 同构. 本文通过证明G 的补图的伴随唯一性来证明图G 的色唯

一性.

定义　把图G 的伴随多项式写成如下形式

h (G , x ) = x
Α(G)

h 1 (G , x ) ,

这里 Α(G )是 h (G , x )中系数不为零且次数最低项的次数. 若 h 1 (G , x ) 在有理数域上不可约, 则

称G 是不可约图.

定理 1　用 Β(G )表示 h (G , x )的最小负实根, 则

i) Β(P n+ 1) < Β(P n) (n≥2) ; 　　ii) Β(C n+ 1) < Β(C n) (n≥4) ;

iii) Β(D n+ 1) < Β(D n) (n≥4) ; iv) Β(D n) < Β(C n) < Β(P n) (n≥5).

由上述定理, 可证明:

定理 2　设G= (∪
k

i= 1
D m i

)∪ (∪
t

j = 1
C n j

) , 若对任意的 i∈{1, ⋯, k }; j∈{1, ⋯, t}, 有m i, n j≥5 且

D m i
, C n j

皆是不可约图, 则Gϖ 是色唯一的.

上述定理 2 较大地改进了文献[1 ]中定理 2 的结论.

引理 1　i) h (P 2, x ) ûh (D 3k+ 2, x )　ii) h (P 4, x ) û h (D 5k+ 3, x ) 　iii) 若m ≠3k + 2 且m ≠5k

+ 3 时 (k= 1, 2, ⋯, ) , 则不存在 P n (n≥2) , 使得 h (P n , x ) ûh (D m , x ).

定理 3　设m ≥5, 若m ≠3k + 2 且m ≠5k+ 3, 则D{ m 是色唯一的.

上述定理 3 条件是必需的, 因为 h (D 8, x ) = h (P 4, x ) h (K
-
4 ) , 其中 K

-
4 是 K 4 去掉一条边所

得到的图. 所以D{ 8 不是色唯一的.
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