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关于 Herm ite-Fejer 插值过程的平均收敛
Ξ

叶继昌　　何甲兴
(吉林工业大学应用数学系, 长春130025)

文[1 ]讨论了某些非W 2过程的插值算子的加权平均逼近的收敛性和收敛阶. 如记 H n (f ;

x ) 为以第二类Chebyshev 多项式U n (x ) 的零点作为插值节点, 区间[ - 1, 1 ]上的函数 f (x ) 的

H erm ite2Fejer 插值算子, [ 1 ]中证得:

定理A　当0< p < 3时, 对任何 f (x ) ∈C [ - 1, 1 ] , 有∫
1

- 1
ûH n (f ; x ) - f (x ) û p

1 - x 2d x =

O (1) { (Ξ( 1
n

) ) p
+ ∃np } , 其中 Ξ(õ)为 f (x )的连续, 而 ∃np =

n
- p

, 当0< p≤1,

n
1- p

, 当1< p≤2,

n
p - 3

, 当2< p < 3.
文[1 ]还指出, 当 p = 3时, H n (f ; x )的加权平均收敛性未必成立.

本文将定理A 的结论改进为

定理　当0< p < 3时, 对任何的 f (x )∈C [ - 1, 1 ] , 有∫
1

- 1
ûH n (f ; x ) - f (x ) û p

1 - x 2d x =

O (1) { (Ξ( 1
n

) ) p + ∆np } , 其中 ∆np =

n
- p

, 当0< p <
3
2

,

n
- 3ö2 lnn , 当 p =

3
2

,

n
p - 3

, 当 3
2

< p < 3.

对于文[ 1 ]所讨论的其它一些非W 2过程插值算子 H in (f ; x ) , i= 11, 12, ⋯, 16, 采用本文

的证法也改进为

1°　当0< p < 3时, 对任何 f (x )∈C [ - 1, 1 ] , 有

∫
1

- 1
ûH in (f ; x ) - f (x ) û p 1 - x 2d x = O ( (Ξ( 1

n
) ) p + ( 1

n ∑
n

k= 1
Ξ( 1

k 2 ) ) p ∆np ) , i = 11, 12;

　　2°　当0< p < 3时, 对任何 f (x )∈C [ - 1, 1 ] , 有

∫
1

- 1
ûH in (f ; x ) - f (x ) û p

1 - x 2d x = O ( (Ξ( 1
n

) ) p
+ ∆np ) , i = 13, 14, 15, 16.
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